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1. Dana jest liczba catkowita n > 2. Wyznaczy¢ liczbe rozwiazan
(x1,29,...,2,) uktadu réwnan

To+ x% =4z

T3+ 2% =41y

T4+ 22 =4x3
T +x%_1 =4x,1

T+ 12 =4z,

w liczbach rzeczywistych nieujemnych.

2. Dany jest tréjkat ABC, w ktérym AC = BC. Punkt P lezy we-
wnatrz trojkata ABC, przy czym < PAB = <PBC. Punkt M jest $rod-
kiem boku AB. Dowies¢, ze

SAPM +$BPC =180°.

3. Ciag liczb naturalnych (p,,) spelnia nastepujace warunki:
1° p1 i po sa liczbami pierwszymi,
2° dla n > 3 liczba p,, jest najwiekszym dzielnikiem pierwszym liczby
Pn—1+DPn—2+2000 .
Udowodnié, ze ciag (p,) jest ograniczony.

4. W ostrostupie prawidtowym o wierzchotku S i podstawie A; As... A,
kazda krawedZ boczna tworzy z ptaszczyzna podstawy kat 60°. Dla kaz-
dej liczby naturalnej n > 3 rozstrzygnaé, czy mozna wybrac takie punkty
By, Bs, ..., B, lezace odpowiednio na krawedziach AyS,A3S,...,A,S, ze

AlBQ + ByBs+ BsBy+...+B,_1B,+ BnAl < 2A15

5. Dla danej liczby naturalnej n > 2 znalez¢ najmniejsza liczbe k
o nastepujacej wtasnosci. Z dowolnego k-elementowego zbioru pol sza-
chownicy n xn, mozna wybra¢ taki niepusty podzbior, ze liczba pdl
tego podzbioru w kazdym wierszu i w kazdej kolumnie szachownicy jest
parzysta.

6. Stopienn wielomianu P(z) o wspoétczynnikach rzeczywistych jest
nieparzysty. Ponadto dla kazdego x

P(z*—1)= (P(m))2 —1.
Udowodni¢, ze dla kazdej liczby rzeczywistej x zachodzi rownosé
P(z)==z.



